Contoh :

Tentukan nilai eigen dari matriks A=

1

0
-1

0
1
0
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0

- A

=0

Persamaan Karakteristik det (A -AI)=0

1-4




* Dengan ekspansi kopaktor sepanjang kolom ke-2
(1-4) ((1-2)(-4) -2)=0
(1 =A) (A -A -2)=0
(1-A)(A -2)(A+1)=0

Jadi, matriks A memiliki tiga buah nilai eigen yaitu :
A= -1,A= 1, dan A = 2.

Contoh : (2 1 1)
Tentukan Nilai eigen dari : A=l 1 2 1

11 2,




Jawab :
Nilai eigen dari A diperoleh saat det (A_ yl ): 0

A-2 -1 -1
-1 A-2  -1|=0

1 A-2
(1-2) A-2 1] -1 1 12
EAIR A RS R B T S B I T T
> @A-2){(A-2)2-1}+ (A +1) - (1+(A-2)) =0
> A-2{A2-4A+3-A-1)-@A-1)=0
> A-24A-3)(A-1)p-2@A-1)=0
> A-1)((A-2)(A-3)-2)=0
> (A-1)(A2-5A+4)=0
> (A-12(A-4)=0



Contoh : 2 1
Tentukan nilai eigen dan vektor eigen A =£ 2]

Persamaan Karakteristiknya adalah

det {11 - A}=0 < 0:‘(’7‘__12) (z_—lz)l

0=(1-2)1-2)-1
0:(&2—4/1+4)—1

0=42—41+3

0 ¢ ¢ 0

0=(1-1)(1-3)
diperoleh A =1 ; 1 =3



Untuk 4=1

(11— A) ~1 -1} (1 1 X, +X, =0
. -1 -1 0 O X ==X,
X, =t

Jadi vektor eigen yang bersesuaian dengan 4 =1

adalah vektor tak nol yang berbentuk

X, -1 .
= . t, dimana t merupakan parameter.
X2



Untuk A4 =3
_ _ ~x, =0
(/1.I—A)~(l 1j~(1 ] 17 %
-1 1 0 0 X1:X2

X, =t

Jadi vektor eigen yang bersesuaian dengan A =3

adalah vektor tak nol yang berbentuk

1 :
Lxlj = ( . ]t, dimana t merupakan parameter



Contoh :
Tentukan nilai eigen dan vektor eigen matriks

(1.0 0
A=[0 1 1
0 1 1)

Jawab :
Persamaan karakteristik dari matriks A adalah :

Al-A=0

atau

det

O O
O N O
S O O
|
o O -
R = O
R P O
I
o




/(ﬂ, _1) 0 0 ) Dengan

- menggunakan
det| 0 (2-1) -1 |=0 ekspansi kofaktor :
L0 -1 (2-1), Pilih Baris I

det {1.1 — A}=a,,C, +a,C, +a,C,,

(A-1) (1) (1-2)+0+0

(1-1)(2) (4-2)

Sehingga diperoleh nilai eigen

A=0;4=1;21=2



Untuk 1=0

Dengan OBE maka

-1 0 0 1 0 0 100
(A1=A)~10 -1 1] ~lo 1 1] ~|0 1 1
0 -1 -1 0 -1 -1 \000/
( Xﬂ (0 )
X = 1|t , dimana t adalah parameter tak nol
(Xs) (-1
Jadi vektor eigen yang bersesuaian dengan 4 =0
adalah 0
P=|1

-1



Untuk 4=1
Dengan OBE maka

0 0 0) (0 00y (010
(A1=A)~|0 o -1|~[0o 0 1| ~|0 0 1
0 -1 0) (010 (000

X, |=|0|t , dimana ¢t adalah parameter tak nol

X, 0

Jadi vektor eigen yang bersesuaian dengan 1=1

adalah 1
P,=|0
0




Untuk 1 =2

Dengan OBE maka

1

(A1-A)~|0
0
/Xl\ /O\\
X, |=| 1]t
\Xs) \1)

0 0 1 0 0
1 -1} ~j0 1 -1
-11 00 O

, dimana t adalah parameter tak nol

Jadi vektor eigen yang bersesuaian dengan 4=2

adalah

P, =

(0
1
1
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